Kritiska punkter

#matematik #flervariabelanalys #optimering

Kurs: MO068M Férkunskaper: Partiella derivator, Gradient och riktningsderivata

Definition
En punkt (a, b) &r kritisk for f(z,y) om
Vf(a,b) =0

(dvs fz = f, = 0) eller om nagon partialderivata inte existerar.

Klassificering

I flera variabler ar de tre grundtyperna lokalt minimum, lokalt maximum och
sadelpunkt — den sista tillkommer jamfért med envariabelfallet, och &r en punkt dar f
har minimum i en riktning och maximum i en annan.

f=x2+y? f=—(x2+y?) f=x2-y?

lokalt minimum lokalt maximum sadelpunkt
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Klassificering via Hessianen

H =

Lat D = det H iden kritiska punkten:

D >0, f.; > 0:lokalt minimum
D > 0, fz < 0: lokalt maximum
D < 0: sadelpunkt

D = 0: testet ger inget svar

Forelasningsanteckningar

Fran férelasning: 2026-04-10, MO068M Forelasare: Thomas Stromberg

2026-04-10 - Féreldsning 9 (Kritiska punkter fér f(z,y))

En kritisk punkt uppfyller f'(z,y) = 0 (dvs f1 = fo = 0).

Sadelpunkt: Exempel - sadelytan f(z,y) = 2% — y*i(0,0): minimum i z-riktning,
maximum i y-riktning.

Lasning

e 14.1 Extreme Values

Se aven

o Extremvardesproblem
e Lagranges multiplikatormetod
e Gradient och riktningsderivata
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